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Mi kell legyen az A szam értéke ahhoz, hogy megsziintesse a fiiggvény szakaddsat?

Megoldas
Vizsgaljuk meg a ij :11 kifejezést. A fliggvény nincs értelmezve, ha a nevez6ben 0 van, azaz ha:
r—1=0
r=1

Az x=1 pontban a fliggvénynek szakadasa van. Ha meg akarjuk sziintetni ezt a szakadast, akkor
ki kell szamolnunk a kifejezés hatarértékét. Ha van hatarértéke, akkor az megsziinteti a szakadést.

Tehat a f :11 kifejezését hatarértékét, amikor x tart 1 felé, vagyis:

x3—1_

=7 (1)

1m
z—1 x —1

A m; :11 kifejezést at kell alakitani, egyszertsiteni kell, egészen addig, amig a nevezd értéke mar nem
nulla x=1 -nél.

Az atalakitdshoz a kovetkezd nevezetes azonossagot hasznaljuk fel:

(a —b)® = a® — 3a®b + 3ab® — b? (2)



Ha a=x és b=1, akkor a fenti kifejezés igy néz ki:

(x—1P =232 14+32-1*-13 (3)
=a2% 322+ 3z — 1 (4)
(x—12=2-1-322+3z (5)

Az (5) sorban felismerhetjiik az eredeti (1) egyenlet szamlél6jét. Pontosabban az (5) kifejezés kicsit
tobb, mint az (1) szdmlaléja, pontosan —3z2 + 3z -el tér el a két kifejezés.

A cél, hogy (x — 1) keriiljon a szamlaléba. Ezt tigy érjiik el, hogy (1) -ben 23 — 1 helyére be-
helyettesitjiik (z — 1)3 kibontott alakjat (5) és (hogy a kifejezés értéke ne valtozzon) levonjuk a
felesleget.
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r—1 z—1
—1)34+32* -3
_ @7+ 31”” * Az (5) egyenlet felhasznaldséval (7)
Tz —
—-1)3 -1
= (z=1)°+ 3133(x ) kiemeliink 3z-et (8)
T —
— D[z —1)+3
_ oDl 1) + 3] kiemeliink (z — 1)-et (9)
T —
= (z—1)*+ 3z egyszerlsitiink (z — 1)-el (10)
Tehat:
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lim ©— = = lim(z — 1)2 + 3z
z—1 o — z—1
= lirri (x —1)% + linri (3x) az Osszeg hatarértéke a hatarértékek Osszege
r— xr—
=043 x = 1 behelyettesitve
=3
(L'S_

Az f(x) kifejezés hatarértéke, ha z tart 1-hez 3. Ha tehat meg akarjuk sziintetni az m711 fliggvény
szakadasat 1-ben, akkor A-t 3-mal kell egyenlévé tenni. Vagyis f(x) helyesen:

z3—1
haxz #1
) = z—1 ’
J(@) {3 ha z =1.
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